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x+ 1/x è xn + yn. 7 èþíÿ

1. Ïóñòü x è y � äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà, ïðè÷¼ì x+y è xy � öåëûå (ðà-

öèîíàëüíûå) ÷èñëà Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ êàæäîãî íàòóðàëüíîãî n ÷èñëî

xn + yn òàêæå öåëîå (ðàöèîíàëüíîå).

Ñëåäñòâèå/íàïîìèíàíèå. Ïóñòü x � äåéñòâèòåëüíîå ÷èñëî, ïðè÷¼ì
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òàêæå öåëîå (ðàöèîíàëüíîå).

2. Ïóñòü x � äåéñòâèòåëüíîå ÷èñëî, ïðè÷¼ì x−
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x

� öåëîå. Äîêàæèòå,

÷òî äëÿ êàæäîãî íå÷¼òíîãî n ÷èñëî xn
−
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3. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ êàæäîãî íàòóðàëüíîãî n ÷èñëî
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èððàöèîíàëüíîå.

4. Ïóñòü p � ðàöèîíàëüíîå ÷èñëî. Ïóñòü s � êîðåíü óðàâíåíèÿ x2 +

px+ 1 = 0. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ êàæäîãî íàòóðàëüíîãî n íàéä¼òñÿ òàêîå

ðàöèîíàëüíîå p
n

, ÷òî sn � êîðåíü óðàâíåíèÿ x2
+ p

n
x+ 1 = 0.

5. Ïîëîæèòåëüíûå ÷èñëà x è y, à òàêæå íàòóðàëüíîå ÷èñëî n òàêîâû,

÷òî xn−1 + yn−1 = xn + yn = xn+1 + yn+1

. Äîêàæèòå, ÷òî x = y.

6. Ïóñòü x > 1. Äîêàæèòå, ÷òî
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7. Âåðõíåé öåëîé ÷àñòüþ ÷èñëà x íàçûâàþò íàèìåíüøåå öåëîå ÷èñëî,

áîëüøåå èëè ðàâíîå x. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò òàêîå âåùåñòâåííîå

÷èñëî A, ÷òî äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî n ðàññòîÿíèå îò âåðõíåé öåëîé

÷àñòè An

äî áëèæàéøåãî êâàäðàòà íàòóðàëüíîãî ÷èñëà âñåãäà ðàâíî 2.
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